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Т е о р е м а 2. Билинейные ряды из первых и вторых производных собственных функций
краевой задачи (1)− (2) вида
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сходится равномерно в произвольной строго внутренней замкнутой подобласти Ω+
1

(прилегающей к гиперплоскости y = 0) области Ω+.
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О ЕДИНСТВЕННОСТИ КЛАССИЧЕСКОГО РЕШЕНИЯ ЗАДАЧИ
ДИРИХЛЕ ДЛЯ B-ЭЛЛИПТИЧЕСКОГО УРАВНЕНИЯ

С ПОСТОЯННЫМИ КОЭФФИЦИЕНТАМИ1

c© А.Ю. Сазонов, Л.Н. Суркова

Пусть Ω+ — ограниченная область в полупространстве y > 0 точек x = (x1, ..., xn, y) =
= (x′, y) пространства R+

n+1, прилегающая к гиперплоскости = 0. Γ0 — часть границы
области Ω+, лежащая на y = 0, Γ+ — замыкание оставшейся части границы. Предполагаем,
что Γ+ — произвольная поверхность типа Ляпунова.

В Ω+ рассматривается оператор:
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где k — положительное вещественное число.
Для функций u, v ∈ C2 (Ω+) ∪ C

(
Ω+

)
имеет место формула Грина
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n̄ — внешняя нормаль к Γ+.
Пусть ∆Bu = 0, тогда справедливо интегральное представление вида
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ξ = (ξ1, ..., ξn, η) = (ξ′, η), r2 =
n∑

i=1
(xi − ξi)2 + η2. В области y > 0, u(x) = T y

η u(x′, 0),

где T y
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f(
√

y2 + η2 − 2yη cosα) sink αdα, (Ck − const) — оператор обобщенного

сдвига [1].
Т е о р е м а 1. Пусть u(x) удовлетворяет уравнению

∆Bu(x) = 0

в полушаре Ш+
R с центром в точке (x′, 0) радиуса R и границей S+

R и непрерывна вплоть
до границы. Тогда

u(x′, 0) = Bk

∫

S+
R

uηkdξΓ, u(x) = T y
η u(x′, 0).

Т е о р е м а 2. (Принцип максимума) Функция u(x) удовлетворяющая уравнению (2)
в Ω+, непрерывная вплоть до Γ+ и не равная тождественно константе, достигает мак-
симального (минимального) значения на Γ+.

С л е д с т в и е. Пусть u(x) и V (x) обе удовлетворяют уравнению (2), непрерывны в(
Ω+

)
и |u|Γ+ 6 V |Γ+ , тогда |u| 6 V всюду в Ω+.

Т е о р е м а 3. Задача
∆Bu = f,

u |Γ+ = ϕ,
∂u

∂y

∣∣∣∣
Γ0

= 0

не может иметь более двух решений.
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